Spécialité mathématiques
Classe de premiére
Correction de l'interrogation de mathématiques n° 4
Sujet B
Mardi 24 janvier 2023

Exercice 1
1l.a.0na
f(=3)=-2etf(-1)=2
b.Ona
* f'(—3) = 0 puisque la droite T, est horizontale.
, 5
(=D =3

2. On en déduit :
* L'équation réduite de Ty :
y=f"(=3)(x+3)+f(-3)
@y=0x((x+3)—-2
Fy=-=2
L'équation réduite de la tangente T4 est donc y = —2.
* L'équation réduite de Tj :
y=fDE+D+ (=D
Sy = g(x +1)+2
5 5
Py = 5x5+ 5 -|; 2
& y = EX + E
L'équation réduite de la tangente Ty est doncy = ;x + 3.

Exercice 2
a) La fonction dérivée de la fonction r est la fonction r’ définie sur R par
7
r'(x) = —§><3x2+5><2x+0= —7x* + 10x

b) La fonction dérivée de la fonction s est la fonction s’ définie sur R* par

s'(x) =9 x (—i) = 0

x? - x?
c) La fonction dérivée de la fonction t est la fonction t’ définie sur R} par

£ (x) = =3 X (L) -3

2vx)  2x
La fonction t n'est pas dérivable en 0.
Exercice 3
1.0na
_ —2X0+7 _ —2X3+47 i _ —2X8+7 _i
a)up = 02+1 7 b) uz = 3241 10 c) ug = 82+1 65
2.0na:
a)
—2n+1)+7 —-2n+5 -2n+5
u = = =
LT m+1)24+41  n?4+2n+1+1 n2+2n+2
b)

_—2><2n+7_—4n+7
Yn T ToE 1 ant+1
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Exercice 4
1.0na:
*p;=3-v;=3-x8=3-20=-17

5 5 85 91
* = —_— = ——= X (— = —_— =
v, =3 V1 3 > (-17) 3+2 >
5 5 91 455 443
*vV3=3—--1v,=3—-—=X—"=3——=——
2 4 4

2.0na

171—170=—17—8=—25

91 17 125
V=V =——(— =—
=== (-17) ==
v, — vy # V1 — v, donc la suite (v,) n'est pas arithmétique.
Exercice 5

Pourtoutn € N, on a:
2

2 2 2
Wn+1=—7(n+1)+6=—7n——+6=——n+—

7 7
Donc

—-n+6

Wpe1 = Wp = —gn+— — 7

7 7

240(2 ) 2 40 2

7 7
Ainsi pour toutn € N
2

Wpi1 —Wp = — 3

7
. . - . 2
Donc la suite (w,,) est arithmétique de raison — o

Exercice 6

. . . - .3
1. a. Puisque la suite (a,) est arithmétique de raison oona:

17 S 417 3 71
= + Xr=5+ X — = —
ai; Ao r 2 )

b. D'une fagon générale, pour toutn € Nona:
a, =ag+nxr

Soit
3
a,=5+ i
c. On peut calculer la somme :
S=a0+a1+"'+a17 = 18>(T
71
18 S+ 18 2L _ 81
= X = X—=—
2 8 4
Finalement
_ 819
4

2. a. La suite (b,,) est arithmétique. Notons r sa raison, on a donc :
bg = bs + (8 — 5)r
& —-2=10+3r
& —2—-10=3r

12
Pr=—-——
3

Pr=-—4
La raison de la suite (b,,) est donc égale a —4.
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b. On aalors:
by = bs + (0 —5)r
& by=10-5%x(—4) =30
¢. On en déduit pour toutn € N :

bn=b0+nr
D'ou
b, =30—-4n
3.
a) Ny =22 = 1891
b)
107 x 108
Sl=1+2+---+107=T=5778
27 X 28
S, =142+--+427= 5 = 378
Donc

N, =S5, -5, =5778—-378 = 5400
Question bonus :
On a les équivalences suivantes :
b, < -100
& 30—-4n < —-100
& —4n < —130

-1
@nz%

&n=325

On en déduit que la suite (b,,) est inférieure a -100 a partir du rang 33.

Correction de l'interrogation n° 4 sujet B 3

Maths 1% 2022-23



