Spécialité mathématiques
Classe de premiére
Correction du contrdle n° 2
Sujet B
Mardi 15 novembre 2022

Exercice 1

1.a.0na:A € D, donc
& =5%x(-4)+7y,+8=0
~20+7y,=0

Y4 = -

. . 20
L'ordonnée du point 4 est donc — -

b. Puisque le point B appartient a I'axe des abscisses, on a yz = 0. D'autre part B € D, donc
& =5xp+7x0+8=0

Les coordonnées du point B sont donc (g ; 0).
2. a. Puisque une équation cartésienne de la droite D; est =5x + 7y + 8 = 0, un vecteur
directeur de D; est u;(—7; —5).
b. Le vecteur ¥ est un vecteur directeur de la droite D, si et seulement si il est colinéaire a

u;. Ceci est équivalent a :

det(u;; v) =0 &

XzYs — YuXs = 0

@ —-7xd—-(-5)%x(-3)=0
& =7d—-15=0

& —-7d =15
@d:—%

I . . . . 15
Ainsi le vecteur ¥ est un vecteur directeur de la droite D, si et seulementsid = — -

3. On a les équivalences suivantes :
—5x+7y+8=0

&7y =5x—8
®y=5x7—8
wy-%-t
<i>y=§x—§

. . - . 5 8
L'équation réduite de la droite D, est doncy = SX =

_ . 5
Son coefficient directeur est o
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4.a.0na:
—5xc+7y.+8=-5%x(-2)+7%x(-3)+8=10—-21+8=-3
Donc —5x. + 7y + 8 # 0. Le point C ne vérifie pas I'équation cartésienne de la droite D,
donc il n'appartient pas a D;.
b. Sl la droite D, est parallele a la droite D;, le vecteur est aussi un vecteur directeur de la
droite D,. Cette droite possede donc une équation cartésienne de la forme
—5S5x+7y+c=0

Puisque le point C appartient a D,, on a alors

—5xc+7y.+c=0

@ -=5X(-2)+7%x(-3)+c=0
~10—-214+¢=0
& =114c=0
&ce=11

Une équation cartésienne de la droite D, est donc —5x + 7y + 11 = 0.

Exercice 2

7 . 7 7 ey
1. Déterminons les coordonnées des vecteurs KL et KP.
Ona

— (X — Xk — —2-6
* [P
KL (yL ~ yK) donc KL (g B (_8)) d'oll

2
-8
2
g xP - XK el 0 —_ 6
* [
KP (yp _ yK) donc KL (5 _ (—8)) d'ou

Calculons le déterminant de ces deux vecteurs.
. R 19
det(KL; KP) = xz;Vep — YiiXis = —8 X 13 — — X (=6) = —104 + 57 = —47

det(ﬁ; ﬁ) =+ 0 donc les vecteurs KL et KP ne sont pas colinéaires. Donc les points K, L
et P ne sont pas alignés.
2. Soit M(x ; y) un point du plan. Les coordonnées du vecteur KM sont alors (x—6;y+8)
Ce point M est un point de la droite D si et seulement si il vérifie une des conditions
équivalentes suivantes :
Les vecteurs KM et W sont colinéaires
& det(KM ; W) =0
® Xg3Yw — VaiXw = 0
x-6)x7—-(+8)x(-1)=0
S T7x—424+y+8=0
@7x+y—34=0
Une équation cartésienne de la droite D estdonc 7x +y — 34 = 0.
3. Le vecteur LP est un vecteur directeur de la droite (LP).
Déterminons ses coordonnées :
*LP (;Z : ;i) donc LP (0 5 E 22)) d'ou LP (g)
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Soit M (x ; y) un point du plan. Les coordonnées du vecteur LM sont alors (x +2;y— 2)
Ce point M est un point de la droite D si et seulement si il vérifie une des conditions
équivalentes suivantes :
Les vecteurs LM et LP sont colinéaires
& det(LM ; LP) = 0
@ XY ~ YiiXs = 0
<i>(x+2)><z—(y—§)><2=0
2 2
<i>§x+7—2y+3=0
@Ix—2y+10=0
Une équation cartésienne de la droite (LP) est donc %x —-2y+10=0.
4. Puisque la droite D’ est paralléle a la droite (LP), elle posséde une équation cartésienne de
Iaforme%x—2y+c =0
De plus,ona K € D' donc%x,( — 2y +c=0
@Ix6-2%(-8)+c=0
&214+164+c¢c=0

&37+c=0
& c=-37

. . . .- 7
Finalement une équation cartésienne de D’ est 7 X 2y—-37=0

Exercice 3

1. a. Les points R et S ont des abscisses différentes donc la droite (RS) n'est pas verticale.
L'équation réduite de la droite (RS) est donc de la forme
y=mx-+p
* Calculons le coefficient directeur m :
Ys—Yr  —2—6 -8 2

b. L'équation réduite est donc de la forme

m =

2
y——3x+p

* Calculons I'ordonnée a l'origine p :

Puisque le point S appartient a la droite (RS), on a

2
J’s=_§x5+17

®-2=—-2x4+p

<i>—2=—§+p

@p=-2 +§
2
Finalement I'équation réduite de (RS) esty = —gx + 2

c. Puisque le point U appartient a I'axe des abscisses, on a y; = 0.
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Puisque U appartient a la droite (RS) ona:

2 2
Yu= 3%y +§

0= —ExU +2
3 3
243
@xy =1
Le point U a pour coordonnées (1;0).
2. L'équation réduite d'une droite verticale est de la forme x = k. Puisque le point T
appartient a cette droite on a
xpr=k&7=k
Donc I'équation réduite de la droite verticale qui passe par le point T est x = 7.
3. Appelons A la droite parallele a (RT) qui passe par le point S. La droite (RT) n'est pas
verticale car les points R et T n'ont pas la méme abscisse. Puisque les droites A et (RT) sont
paralléles, elles ont le méme coefficient directeur m. Calculons le :

3 6 37
m:yT_sz g_ =_T=—£Xl=—£
Xr—xg 7—(-8) 15 5 15 25
L' équation réduite de la droite A est de la forme
37 N
T
Puisque S appartienta A,ona:
37
ToeXs TP = s
37
148
148
Fp=-2+ ey
98
. ‘e . - 37 98
Finalement I'équation réduite de Aest y = — 25X 50

Exercice 4

1. a. On peut lire graphiguement les coordonnées des points A et B :
A(-3;-2)etB(4;3)
La droite A n'est pas verticale puisque les points A et B n'ont pas la méme abscisse. Son
équation réduite est le forme y = mx + p.
Le coefficient directeur de A est

o _Ys=wa_3-(2) _5_5

L'équation réduite de A est donc de la forme

5
y = 795 +p
Puisque le point B appartient a cette droite on a :
5
7 %8 +p=ys
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@2Ix4+p=3
®Z4p=3
20 6

7
b. Le vecteur AB est un vecteur directeur de la droite A . Or on a
—— /Xp — Xy —>4—(—3) — 77
45 (3 _ ") donc 4B (3 - (_2)) donc 4B (7).
2. Puisque le point IV appartient a I'axe des ordonnées, on a x;, = 0.
Puisque V appartient a la droite A, on a d'autre part

Finalement I'équation réduite de A est y = %x _¢

5 6
Yv = 7xv 7
Yy = 2x0 —g
P yy =
. . 6
Les coordonnées du point V sont (0 ; — ;)

3. Puisque le point W appartient a I'axe des abscisses, on a y,, = 0.
Puisque W appartient a la droite A, on a d'autre part

5 6
Yw = 7xw 7
5 6
®0=2xw—7
5 6
© 7w ="
_s
& xw ==
7
6 7
@xy ==2x(-3)
6
& Xy ==
. . 6
Les coordonnées du point W sont (E ; 0)
4. Le point X appartienta A doncona
5 6
Vx 7xx —Z
5 6
& —;XX =-c- 10
5 76
G =TT
_76
L xx=—%
7
76 7
® == x (=)
76
& =
Xy =7
. . . . 76
Finalement I'abscisse du point X est T
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