Spécialité mathématiques
Classe de premiére
Correction du contrdle n° 2
Sujet A
Mardi 15 novembre 2022

Exercice 1

1.a.0na:A € D, donc
& —=4x(=5)+8y,+9=0
29

Y4 = )

. . 29
L'ordonnée du point 4 est donc — e

b. Puisque le point B appartient a I'axe des abscisses, on a yz = 0. D'autre part B € D, donc
& —4xp+8%x04+9=0
& —4x+9=0
<:> —4XB = _9
-9
e XB = _—4

9
<:>XB =Z

Les coordonnées du point B sont donc G ; 0).

2. a. Puisque une équation cartésienne de la droite D; est —4x + 8y + 9 = 0, un vecteur
directeur de D; est u;(—8; —4).
b. Le vecteur ¥ est un vecteur directeur de la droite D, si et seulement si il est colinéaire a
u;. Ceci est équivalent a :
det(u;; ¥) =0
XzYs — YuXs = 0
@ -8xd—-(—4)x(-2)=0
& —-8d—-8=0
& —8d =8
&d=-1
Ainsi le vecteur ¥ est un vecteur directeur de la droite D; si et seulementsid = —1.
3. On a les équivalences suivantes :
—4x+8y+9=0

<8y =4x-9
&y = 4x8—9
@y=4-3
Py = %x —Z
L'équation réduite de la droite D, est doncy = %x — %-

.. . 1
Son coefficient directeur est >

4, a.0Ona:
—4x: +8y,+9=—-4x(-1)+8%x(-2)+9=4-16+9=-3
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Donc —4x; + 8y, + 9 # 0. Le point C ne vérifie pas I'équation cartésienne de la droite D,
donc il n'appartient pas a D;.
b. Sl la droite D, est parallele a la droite D;, le vecteur est aussi un vecteur directeur de la

droite D,. Cette droite possede donc une équation cartésienne de la forme

—4x+8y+c=0
Puisque le point C appartient a D,, on a alors

—4xc+ 8y, +c=0
@ —4x(-1)+8%x(-2)+c=0
~4—-16+c=0
& —=124+c=0
&c=12

Une équation cartésienne de la droite D, est donc —4x + 8y + 12 = 0.

Exercice 2

7 . 7 7 =y
1. Déterminons les coordonnées des vecteurs KL et KP.

Ona
_ 3—-(-5)
— (X, — Xk —
* 1N
KL(yL_yK) doncKL( _2_7 )dou
8
K—L’< 17)
2
_— xP—XK — O_(_S) .
*
KP(YP—}’K) doncKL( _ )dou
RN 5
KL (_3)
Calculons le déterminant de ces deux vecteurs.
., 17 51 99
det(KL; KP) = xgzyzp — YerXgs = 8 % (=3) = (=3) X (—7) =-2U-=-—

det(ﬁ; ﬁ) =+ 0 donc les vecteurs KL et KP ne sont pas colinéaires. Donc les points K, L
et P ne sont pas alignés.
2. Soit M(x ; y) un point du plan. Les coordonnées du vecteur KM sont alors (x+5;y—-7)
Ce point M est un point de la droite D si et seulement si il vérifie une des conditions
équivalentes suivantes :
Les vecteurs KM et W sont colinéaires
& det(KM ; W) =0
® XzYw — VaiXw = 0
@x+5)X(D)-(@-7)x6=0
@ —x—-5—-6y+42=0
@ —x—-6y+37=0
Une équation cartésienne de la droite D est donc —x — 6y + 37 = 0.
3. Le vecteur LP est un vecteur directeur de la droite (LP).

Déterminons ses coordonnées :
*ﬁ;(xp—xL)d Hj 0_33 g ﬁ; _1§
Vo =y, onc 4— (_ E) ou H

Soit M(x ; y) un point du plan. Les coordonnées du vecteur LM sont alors (x -3y + 2)
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Ce point M est un point de la droite D si et seulement si il vérifie une des conditions
équivalentes suivantes :

Les vecteurs LM et LP sont colinéaires
& det(LM ; LP) = 0
® XY ~ YiiXp = 0
@ x=3)xT—(y+3)x(-3)=0
@Ex—£+3y+2= 0
2 2 2
®=x+3y—12=0
Une équation cartésienne de la droite (LP) est donc %x +3y—-12=0.
4. Puisque la droite D’ est paralléle a la droite (LP), elle posséde une équation cartésienne de
Iaforme%x+ 3y+c=0
De plus,ona K € D' donc%x,( +3yx+c=0
@%x(—5)+3x7+c=0
@—24214c=0
=g —? +c=0

13
&Pc==
2

. . . - 11 13
Finalement une équation cartésienne de D’ est S X+ 3y + 5 = 0

Exercice 3

1. a. Les points R et S ont des abscisses différentes donc la droite (RS) n'est pas verticale.
L'équation réduite de la droite (RS) est donc de la forme

y=mx-+p
* Calculons le coefficient directeur m :
Ys—yr _ —1-7 -8 2
Xs—Xxp 3—(=9) 12 3
b. L'équation réduite est donc de la forme

m =

2
y=-—3x+p

* Calculons I'ordonnée a l'origine p :

Puisque le point S appartient a la droite (RS), on a

2
Ys = —3Xs TP

& —-1= —2 X3+p
@ -1=-2+p
Fp=1
Finalement I'équation réduite de (RS) esty = —gx —1.

c. Puisque le point U appartient a I'axe des abscisses, on a y; = 0.
Puisque U appartient a la droite (RS) ona:
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<:>0=__XU_1
2
oz —
3 XU 1
<:>xU=_Tl
3
@xu_—é

Le point U a pour coordonnées (—% ; 0).

2. L'équation réduite d'une droite verticale est de la forme x = k. Puisque le point T
appartient a cette droite on a

xr=k& 6=k
Donc I'équation réduite de la droite verticale qui passe par le point T est x = 6.
3. Appelons A la droite parallele a (RT) qui passe par le point S. La droite (RT) n'est pas
verticale car les points R et T n'ont pas la méme abscisse. Puisque les droites A et (RT) sont
paralléles, elles ont le méme coefficient directeur m. Calculons le :

2 33
m:yT_sz §_7 =_T=—§Xl=—E
Xr—xp 6—(-9) 15 5 15 25
L' équation réduite de la droite A est de la forme
11
y= _2_5x +p
Puisque S appartienta A,ona:
11
~o5c%s +p=Ys

11
33

33
@p——1+£

8

. ' . A 11 8
Finalement I'équation réduite de Aest y = — 25X 58

Exercice 4

1. a. On peut lire graphiquement les coordonnées des points A et B :
A(=3;5)etB(4;2)
La droite A n'est pas verticale puisque les points A et B n'ont pas la méme abscisse. Son
équation réduite est le forme y = mx + p.
Le coefficient directeur de A est

_YB_yA_ 2—5 __3_ 3
L'équation réduite de A est donc de la forme
3
y= —795 +p

Puisque le point B appartient a cette droite on a :
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3
—7XB+P=J’B

@—%x4+p=2
¢>—1—72+p=2

12 26
Pp=2+—Op=7

. ' . A 3 26
Finalement I'équation réduite de Aest y = — X+

b. Le vecteur AB est un vecteur directeur de la droite A . Or on a
-5 (¥B ~ Xa = (4—(-3) =7
AB (yB ~ yA) donc AB ( . ) donc AB (_3).
2. Puisque le point IV appartient a I'axe des ordonnées, on a x;, = 0.

Puisque V appartient a la droite A, on a d'autre part
3 26

Y=gyt
@y =-Ix0+2

Les coordonnées du point V sont (0 ; 7)

3. Puisque le point W appartient a I'axe des abscisses, on a y,, = 0.
Puisque W appartient a la droite A, on a d'autre part

3 26
Yw =~ o Xw + Ea
3 26
@ 3w =7
ﬁ
S xy =+
7
o ny =2 k]
& xy = %
Les coordonnées du point W sont (? ; O)
4. Le point X appartienta A doncona
3 26
Vx = _7xx + =

3 26
@;XX—7—1O

3 44
&3y, =2
77X 7
_44
®xx =7
7
44 7
Sxy=—2x?
X 7 73
44
Py =——

. . . . 44
Finalement I'abscisse du point X est — 5
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